
β΄λυκείου – διαγωνίσµατα α΄τετραµήνου στην άλγεβρα και τη γεωµετρία              (www.sonom.gr)                       1 
 
Ονοµατεπώνυµο:                                                                                                                                   Τµήµα: 
       Ηµεροµηνία:                                                                                                                                   Οµάδα: Α   
 
 

διαγώνισµα 1ου τετραµήνου στην άλγεβρα β΄ λυκείου 
 
 
         Εισηγητής:                                                                                                                                 Βαθµός: 
 
 
Θέµα 1ο   
 

♦ να αποδείξεις ότι:  συν2α = συν2α – ηµ2α = 1 - 2ηµ2α                                                                         (15µ.)              
                απόδειξη:  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

♦ σύµφωνα µε τους τύπους ”διπλασίου τόξου” : ηµ2α = -------------------------                                                 (5µ.) 
 
 

♦ σύµφωνα µε τους τύπους ”αθροίσµατος” : συν(α-β) = -------------------------------------------------------                    (5µ.) 
 
 
Θέµα 2ο   
 

♦ η συνάρτηση f(x)=5-3ηµ7x έχει ελάχιστο: -------                                                                               (5µ.) 
 
 

♦ αν για τις γωνίες τριγώνου ΑΒΓ ισχύει ηµΒσυνΓ+ηµΓσυνΒ=1, τότε το ΑΒΓ είναι:               
 

      • ορθογώνιο και ισοσκελές       • ορθογώνιο       • ισοσκελές       • ισόπλευρο                                 (8µ.) 
 
 

♦ αν  φ∈(0, π) και  2 3 συνφ=3 τότε φ= --------                                                                                    (4µ.) 
 
 

♦ η ηµιτονοειδής καµπύλη του σχήµατος που ακολουθεί έχει εξίσωση: --------------------------------                   (8µ.)   
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Θέµα 3ο   
 

♦ να αποδείξεις ότι:  συν44α – ηµ44α = συν8α                                                                                     (10µ.) 
                απόδειξη: 
 
 
 
 
 
 
 

♦ να λύσεις την εξίσωση:  ηµ
12
π7
συν

12
π5
συνx= 

8
3

                                                                           (15µ.)           

                λύση: 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Θέµα 4ο   
 

♦ αν για τις γωνίες τριγώνου ΑΒΓ ισχύει: 
Γεφ
Βεφ

=
Γηµ
Βηµ

2

2

,  να αποδείξεις ότι: 

    το ΑΒΓ είναι ορθογώνιο ή ισοσκελές.                                                                                            (25µ.)              
                απόδειξη:  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                                                                   Καλή επιτυχία !  
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Ονοµατεπώνυµο:                                                                                                                                   Τµήµα: 
       Ηµεροµηνία:                                                                                                                                   Οµάδα: Β   
 
 

διαγώνισµα 1ου τετραµήνου στην άλγεβρα β΄ λυκείου 
 
 
         Εισηγητής:                                                                                                                                  Βαθµός: 
 
 
Θέµα 1ο   
 

♦ αν ορίζονται οι εφα, εφβ και εφ(α+β), να αποδείξεις ότι: 
εφαεφβ-1

εφβ+εφα
=)β+α(εφ                                (15µ.)             

                απόδειξη:  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

♦ σύµφωνα µε τους τύπους ”αθροίσµατος” : ηµ(α-β) = ---------------------------------------------------------                    (5µ.) 
 
 

♦ σύµφωνα µε τους τύπους ”διπλασίου τόξου” : εφ2α = ----------------------                                                   (5µ.) 
 
 
Θέµα 2ο   
 

♦ αν  ω∈(0,π)  και  3 εφω=3 τότε:  ω= ----------                                                                                  (4µ.) 
 
 

♦ η συνάρτηση f(x)=6-2συν3x έχει µέγιστο: -------                                                                                (5µ.) 
 
 

♦ αν για τις γωνίες τριγώνου ΑΒΓ ισχύει  ηµΓηµΑ+συνΓσυνΑ=1, τότε το ΑΒΓ είναι: 
 
                   • ισοσκελές       • ισόπλευρο       • ορθογώνιο και ισοσκελές      • ορθογώνιο                                 (8µ.)       
 
 

♦ η ηµιτονοειδής καµπύλη του σχήµατος που ακολουθεί έχει εξίσωση: --------------------------------                   (8µ.)         
 
 
 
 
 
 
 

 y 

  x 
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Θέµα 3ο   
 

♦να αποδείξεις ότι:   2 = 
συνα
συν3α

 - 
ηµα

α3ηµ
                                                                                             (10µ.)     

               απόδειξη: 
 
 
 
 
 
 
 
 

♦ να λύσεις την εξίσωση:  
8
2

=xηµ
12
π5

ηµ
12
π

ηµ                                                                                (15µ.)               

                λύση: 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Θέµα 4ο   
 

♦ αν για τις γωνίες Α και Β τριγώνου ΑΒΓ ισχύουν: εφΑ= 2
1
και εφΒ= 3

1
να αποδείξεις ότι Γ= 135ο       (25µ.)  

                απόδειξη:  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                                                                   Καλή επιτυχία !  
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Ονοµατεπώνυµο:                                                                                                                                  Τµήµα: 
       Ηµεροµηνία:                                                                                                                                  Οµάδα: Α   
 
 

διαγώνισµα 1ου τετραµήνου στη γεωµετρία β΄ λυκείου 
 
 
          Εισηγητής:                                                                                                                               Βαθµός: 
 
 
Θέµα 1ο 
 

♦ αν στο διπλανό σχήµα τα Α∆, ΑΜ είναι αντιστοίχως ύψος  
                και διάµεσος του τριγώνου ΑΒΓ που έχει ΑΒ < ΑΓ,  
                να αποδείξεις ότι: ΑΓ2 –ΑΒ2 = 2ΒΓ.∆Μ                                                                                          (15µ.)              
                απόδειξη:    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

♦ σύµφωνα µε τη γενίκευση του πυθαγορείου θεωρήµατος 
                για την πλευρά α του τριγώνου ΑΒΓ που βλέπεις δίπλα 
                ισχύει: α2 = ………………………………                                                                                                       (5µ.)               
 

♦ αν Α∆ είναι ύψος ορθογωνίου τριγώνου ΑΒΓ ( Â =1∟) τότε:  Β∆.Γ∆ = ……                                        (5µ.) 

 
 
Θέµα 2ο   
 

♦ υπάρχει τρίγωνο µε µήκη πλευρών α, β, γ τέτοια ώστε:   α2 - β2 < γ2 , β2 - α2 > γ2 , α2 + β2 < γ2      
                                        

                                                                                                                             Σωστό ή Λάθος;               (5µ.) 
 

♦ αν στο ορθογώνιο (Α=1∟) τρίγωνο που βλέπεις δίπλα το Α∆ είναι ύψος,  
                Β∆=4 και Γ∆=12 τότε η πλευρά ΑΒ είναι ίση µε:  
 

                 •  8               • 50              •  4 3               •  4                                                                        (10µ.) 
 
 

♦ το µήκος της διαµέσου µα ορθογωνίου τριγώνου µε κάθετες πλευρές β=6 και γ=8, είναι: 
 

                 •  3               •  5                •  4 2                •  4                                                                         (10µ.) 
 
 
 
 

∆ 

 Γ 

Β  Α 

 Μ ∆ 
 Γ  Β 

 Α 

  ∆ 

 Γ 

   Β      Α 
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Θέµα 3ο  
 

♦ αν ΑΕ, ΑΖ είναι αντίστοιχα οι προβολές δύο χορδών  
                ΑΓ και Α∆ ενός κύκλου σε µία διάµετρό του ΑΒ, 
                να αποδείξεις ότι: ΑΖ.ΑΓ2 = ΑΕ.Α∆2                                                                                            (25µ.) 
                απόδειξη:  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Θέµα 4ο  
 

♦ να αποδείξεις ότι σε κάθε τραπέζιο ΑΒΓ∆  
                µε βάσεις ΑΒ, Γ∆ (έστω Γ̂ , ∆̂  < 1∟) ισχύει: 
                ΑΓ2 +Β∆2 =Α∆2 +ΒΓ2 +2ΑΒ.Γ∆                                                                                                     (25µ.)               
                απόδειξη:  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                                                                    Καλή επιτυχία!  

   Α   Β 

    Γ   ∆ 

   Α  Β 
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    Ε  Ζ 
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Ονοµατεπώνυµο:                                                                                                                                  Τµήµα: 
       Ηµεροµηνία:                                                                                                                                  Οµάδα: Β   
 
 

διαγώνισµα 1ου τετραµήνου στη γεωµετρία β΄ λυκείου 
 
 
          Εισηγητής:                                                                                                                               Βαθµός: 
 
 
Θέµα 1ο 
 

♦ να αποδείξεις ότι αν σε τρίγωνο ΑΒΓ ισχύει: ΑΒ2 +ΑΓ2 =ΒΓ2  
                τότε: Â =1∟                                                                                                                                 (15µ.)           
                απόδειξη:    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

♦ σύµφωνα µε τη γενίκευση του πυθαγορείου θεωρήµατος 
                για την πλευρά β του τριγώνου ΑΒΓ που βλέπεις δίπλα 
                ισχύει: β2 = ……………………………………                                                                                                   (5µ.)              
 
 

♦ αν Α∆ είναι ύψος ορθογωνίου τριγώνου ΑΒΓ ( Â =1∟) τότε:  Β∆.ΒΓ = ……                                         (5µ.) 

 
 
Θέµα 2ο   
 

♦ υπάρχει τρίγωνο µε µήκη πλευρών α, β, γ τέτοια ώστε:   α2 - β2 < γ2 , α2 + β2 < γ2 , β2 - α2 < γ2                              
 
                                                                                                                             Σωστό ή Λάθος;                   (5µ.) 
 
 

♦ αν στο ορθογώνιο (Α=1∟) τρίγωνο που βλέπεις δίπλα το Α∆ είναι ύψος,  
                Β∆=6 και Γ∆=2 τότε η πλευρά ΑΓ είναι ίση µε:                         
 

                 •  3               • 50              •  2 2               •  4                                                                        (10µ.) 
 
 

♦ το µήκος της διαµέσου µα ορθογωνίου τριγώνου µε κάθετες πλευρές β=12 και γ=16, είναι: 
 

                 •  13             •  15                •  10 2              •  10                                                                       (10µ.) 
 
 

  ∆ 

 Γ 

   Β      Α 

 Α     Β 

    Γ 

   ∆ 

  Γ 

   Β 

  Α 
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Θέµα 3ο  
 

♦ να βρεις τη γωνία Â  τριγώνου ΑΒΓ στο οποίο ισχύει: β2 +γ2 = 2αµα                                                 (25µ.) 
                λύση:  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Θέµα 4ο  
 

♦ σε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) φέρνουµε παράλληλη στη βάση ΒΓ 
                που τέµνει τις ΑΒ και ΑΓ στα σηµεία ∆ και Ε αντιστοίχως 
                να αποδείξεις ότι: ΒΕ2 =ΕΓ2 +ΒΓ.∆Ε                                                                                              (25µ.)              
                απόδειξη:  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                                                                    Καλή επιτυχία!  

   Α 

  Β   Γ 

∆   Ε 


