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Ονοµατεπώνυµο:                                                                                                                                   Τµήµα:  
       Ηµεροµηνία:                                                                                                                                   Οµάδα: Α 
 
 

διαγώνισµα 1ου τετραµήνου στα µαθηµατικά κατεύθυνσης β΄ λυκείου 
 
           
         Εισηγητής:                                                                                                                                  Βαθµός: 
 
 
Θέµα 1ο    
 

♦ αν  λ1 , λ2  είναι οι συντελεστές διεύθυνσης των διανυσµάτων α  και β  αντιστοίχως, 
                να αποδείξεις ότι:   α  ⊥ β   ⇔  λ1 λ2 = -1                                                                                        (13µ.)      
                απόδειξη  
 
 
 
 
 
 
 
 

♦ ένα διάνυσµα κάθετο στην ευθεία µε εξίσωση Αx+Βy+Γ=0 είναι το: 
 

      • n =(Β, Α)         • n =(Α, -Β)          • n =(Α, Β)          • n =(Β, -Α)                                                   (6µ.) 
 
 

♦ αν  α //β   τότε  α .β =| α ||β |                                           Σωστό ή Λάθος;                                    (3µ.)     
 
 

♦ κάθε ευθεία έχει εξίσωση της µορφής: y=αx+β                    Σωστό ή Λάθος;                                    (3µ.) 
 
 
Θέµα 2ο  
 

♦ η εξίσωση της ευθείας που περνά από τα σηµεία Α(-3, 1) και Β(-3, 2) είναι: ---------------------                 (5µ.)     
 
 

♦ η εξίσωση της ευθείας που διέρχεται από το σηµείο Κ(1,2) και έχει συντελεστή διεύθυνσης –1 είναι:  
 
                    •  y= -x+2               •  x+y-3=0                •  3x-y-1=0               •  x+y-5=0                                 (10µ.)   
 
 

♦ σε ορθογώνιο ( Α̂=90ο) τρίγωνο ΑΒΓ µε ΑΒ= 3  ισχύουν:  
 

  • ΒΓπροβ
ΒΑ

= -------                                                                                                                 (5µ.) 
 

• ΒΑ .ΒΓ = -----------------------------------------------                                                                                 (5µ.) 
 
 
 
 
 

   Α 

 Γ 

   Β 
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2                                                                                                                                             δηµήτρη ποµενίδη 
                                                                                     
Θέµα 3ο  
 

♦ να βρεις την εξίσωση της µεσοκαθέτου του ευθυγράµµου τµήµατος ΑΒ που έχει  
                άκρα τα σηµεία Α(-1, 5) και Β(5, 3)                                                                                               (25µ.) 
                λύση  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Θέµα 4ο  
 
                δίνονται τα σηµεία  Α(1, 2), Β(0, 1) και Γ(-8, -3) 
 

♦ αν Η είναι το ορθόκεντρο του τριγώνου ΑΒΓ, να βρεις την εξίσωση της ευθείας ΑΗ                        (15µ.) 
 
♦ να βρεις το εµβαδόν του τριγώνου που σχηµατίζει η ΑΗ µε τους άξονες συντεταγµένων                  (10µ.)     

 
                λύση 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                                           
 
                                                                                                                                                  Καλή επιτυχία ! 
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Ονοµατεπώνυµο:                                                                                                                                   Τµήµα:  
       Ηµεροµηνία:                                                                                                                                   Οµάδα: B 
 
 

διαγώνισµα 1ου τετραµήνου στα µαθηµατικά κατεύθυνσης β΄ λυκείου 
 
 
         Εισηγητής:                                                                                                                                  Βαθµός: 
      
     
Θέµα 1ο    
 

♦ αν α =(x1 , y1) και β =(x2 , y2)  είναι δύο µη µηδενικά διανύσµατα του επιπέδου που σχηµατίζουν γωνία θ,    

    να αποδείξεις ότι:  
2
2

2
2

2
1

2
1

2121

y+xy+x

yy+xx
=συνθ                                                                               (13µ.)      

                απόδειξη  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

♦ αν u . v =u .w  και u ≠0 , τότε: 
 

       • v = w             • v // w            • u ⊥ v - w            • u ⊥ v + w                                                         (6µ.) 
 

♦ α .β =0  ⇔  α = 0   ή  β = 0                                                                              Σωστό ή Λάθος;        (3µ.)     
 

♦ το διάνυσµα n =(Α, Β) είναι παράλληλο στην ευθεία µε εξίσωση Αx+Βy+Γ=0      Σωστό ή Λάθος;        (3µ.)     
 
 
Θέµα 2ο    
 

♦ η εξίσωση της ευθείας που διέρχεται από τα σηµεία Μ(2, 2) και Ν(-5, 2) είναι: -------------                   (5µ.) 
 
 

♦ η εξίσωση της ευθείας που διέρχεται από το Α(2,1) και έχει συντελεστή διεύθυνσης 1, είναι: 
 
                   •  x+y+1=0       •  x-y-1=0       •  y=x+1        • y=x-2                                                                    (10µ.) 
 

♦ σε παραλληλόγραµµο ΑΒΓ∆ µε ΑΒ=6 και Α∆=2, ισχύουν: 
 

• ΑΓ = A∆-AB                      Σωστό ή Λάθος;                                                                        (2µ.) 
 

• ∆Β = A∆+AB                     Σωστό ή Λάθος;                                                                        (2µ.) 
 

• ΑΓ .∆Β = ------------------------------------------------------------------------------------------------------------                         (6µ.) 
 

   Α   Β 

    Γ   ∆ 
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Θέµα 3ο  
  

♦ να βρεις την εξίσωση της διαµέσου µα του τριγώνου µε κορυφές τα A(-1, 3), Β(2, 4) και Γ(0, -2)     (25µ.) 
 
                λύση  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Θέµα 4ο  
 
                δίνονται τα σηµεία  Α(-1, 1), Β(1, -1) και Γ(4, 2) 
 

♦ να βρεις τις συντεταγµένες της κορυφής ∆ του παραλληλογράµµου ΑΒΓ∆                                       (15µ.) 
 

♦ να αποδείξεις ότι το ΑΒΓ∆ είναι ορθογώνιο                                                                                   (10µ.) 
 
                λύση  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                                                                   Καλή επιτυχία ! 
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Ονοµατεπώνυµο:                                                                                                                                   Τµήµα: 
       Ηµεροµηνία:                                                                                                                                   Οµάδα: Α   
 
 

διαγώνισµα 1ου τετραµήνου στα µαθηµατικά κατεύθυνσης β΄ λυκείου 
 
 
         Εισηγητής:                                                                                                                                 Βαθµός: 
 
 
Θέµα 1ο   
 

♦ να αποδείξεις ότι η εξίσωση της ευθείας που διέρχεται από το σηµείο Α(xo, yo) και έχει συντελεστή  
    διεύθυνσης λ είναι: y - yo = λ(x - xo)                                                                                               (13µ.)               

                απόδειξη:  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

♦ ένα διάνυσµα κάθετο στην ευθεία µε εξίσωση Αx+Βy+Γ=0 είναι το: 
 

     • n =(Β, Α)        • n =(Α, -Β)         • n =(Α, Β)          • n =(Β, -Α)                                                     (6µ.) 
 

♦ α .β =0  ⇔  α = 0   ή  β = 0                                     Σωστό ή Λάθος;                                                (3µ.)     
 

♦ αν  α //β   τότε  α .β =| α ||β |                              Σωστό ή Λάθος;                                                (3µ.)     
 
Θέµα 2ο   
 

♦  η ευθεία x=0 έχει συντελεστή διεύθυνσης 0          Σωστό ή Λάθος;                                                (3µ.)               
 

♦  οι ευθείες x= -5 και y=3 είναι κάθετες                 Σωστό ή Λάθος;                                                 (3µ.)  
 
♦  οι ευθείες  y=λx+1  και  y=(2λ-4)x-3 είναι παράλληλες όταν 

 
                  • λ=0                • λ=1                 • λ=2               • λ= 4                                                                  (6µ.)    
 

♦ σε ορθογώνιο ( Α̂=90ο) τρίγωνο ΑΒΓ µε ΑΒ= 3  να υπολογίσεις το εσωτερικό γινόµενο ΒΑ .ΒΓ       (13µ.) 
                λύση  
 
 
 
 
 
 

   Α 

 Γ 

   Β 
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6                                                                                                                                             δηµήτρη ποµενίδη 
  
Θέµα 3ο   
 

♦ να βρεις την εξίσωση της ευθείας (ε) που τέµνει τους άξονες στα Α(α, 0) και Β(0, β) (α,β∈R*)        (10µ.) 
                λύση: 
 
 
 
 
 

♦ να αποδείξεις ότι αν η (ε) διέρχεται από το Μ(2, 2) τότε αυτή σχηµατίζει µε τους άξονες  
    τρίγωνο µε εµβαδόν |α+β|                                                                                                             (15µ.)           

                απόδειξη:  
 
 
 
 
 
 
 
 
Θέµα 4ο   
 

    έστω α ,β  δύο µη µηδενικά διανύσµατα και το διάνυσµα u = β)βα(-αβ
2

 
 

♦ να αποδείξεις ότι: u ⊥β                                                                                                                 (10µ.)              
                απόδειξη:  
 
 
 
 

♦ να αποδείξεις ότι: | u |=
22222

β)βα(-)β(α                                                                                   (5µ.)    
    απόδειξη: 

 
 
 
 
 
 
 
 

♦ να αποδείξεις ότι: u = 0  όταν α //β                                                                                               (10µ.)  
                απόδειξη: 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                                                                   Καλή επιτυχία !  
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Ονοµατεπώνυµο:                                                                                                                                   Τµήµα: 
       Ηµεροµηνία:                                                                                                                                   Οµάδα: Β   
 
 

διαγώνισµα 1ου τετραµήνου στα µαθηµατικά κατεύθυνσης β΄ λυκείου 
 
 
         Εισηγητής:                                                                                                                                 Βαθµός: 
 
 
Θέµα 1ο   
 

♦ να αποδείξεις ότι για δύο διανύσµατα α , v  του επιπέδου µε α ≠0 ισχύει: α . v = α . vπροβ
α

                (13µ.)              

                απόδειξη:  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

♦ κάθε ευθεία έχει εξίσωση της µορφής: y=αx+β                                                Σωστό ή Λάθος;        (3µ.)     
 

♦ αν u . v =u .w  και u ≠0 , τότε: 
 

     • v = w             • v // w            • u ⊥ v - w            • u ⊥ v + w                                                           (6µ.) 
 

♦ το διάνυσµα n =(Α, Β) είναι παράλληλο στην ευθεία µε εξίσωση Αx+Βy+Γ=0      Σωστό ή Λάθος;       (3µ.)     
 
 
Θέµα 2ο   
 

♦  η ευθεία y = 0 δεν έχει συντελεστή διεύθυνσης                                              Σωστό ή Λάθος;        (3µ.) 
                                

♦  τα διανύσµατα u =(λ2, 1) και v =(λ, 1) είναι κάθετα όταν 
 
                  • λ=0                • λ= -1                 • λ=1               • λ= 2                                                                 (6µ.) 
 

♦  οι ευθείες x= 2 και y= 3 είναι κάθετες                                                          Σωστό ή Λάθος;         (3µ.)  
  

♦ έστω παραλληλόγραµµο ΑΒΓ∆ µε ΑΒ=6 και Α∆=2. Να υπολογίσεις το εσωτερικό γινόµενο ΑΓ .∆Β  (13µ.) 
                λύση  
 
 
 
 
 
 
 
 

   Α   Β 

    Γ   ∆ 
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Θέµα 3ο   
 

   να αναλύσεις το διάνυσµα  v =(3, -1) σε δύο κάθετες συνιστώσες,  
   από τις οποίες η µία να είναι  παράλληλη στο διάνυσµα α=(-1, 2)                                                     (25µ.)    
    λύση: 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Θέµα 4ο   
 

    έστω η εξίσωση (ε): (α+β)x+(α-β)y=α+β 
 

♦ να αποδείξεις ότι για κάθε ζεύγος (α, β)≠(0, 0) η (ε) παριστάνει ευθεία                                           (10µ.)              
                απόδειξη:  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

♦ να αποδείξεις ότι για τις διάφορες τιµές των α και β οι ευθείες που παριστάνει η (ε) διέρχονται από 
                σταθερό σηµείο και να βρεις το σηµείο αυτό                                                                                   (15µ.)    

    απόδειξη: 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                                                                   Καλή επιτυχία !  


