
διαγωνίσµατα α΄τετραµήνου στα µαθηµατικά κατεύθυνσης γ΄λυκείου         www.sonom.gr      . 
 
 

Ονοµατεπώνυµο:                                                                                                                  Τµήµα:  

       Ηµεροµηνία:                                                                                                                  Οµάδα:  Α 

 
          Εισηγητής:                                                                                                                Βαθµός: 
 

 

 
διαγώνισµα α΄τετραµήνου στα µαθηµατικά κατεύθυνσης γ΄λυκείου 

 
 
 

 

Θέµα 1ο   
 

(12µ.)        Α. αν z1 ,z2 ∈C, να αποδείξεις ότι: |z1z2|=|z1||z2| 
                    απόδειξη  
 
 
 
 
 
 

(13µ.)        Β. τι εκφράζει γεωµετρικά το |z1 - z2|; 
                    απάντηση 
  
 
 

 

 

 

Θέµα 2ο  
 

(10µ.)        Α. αν z∈C, οι εικόνες στο µιγαδικό επίπεδο των   z , - z    
                    είναι συµµετρικές ως προς ........... 
 
(10µ.)        Β.  οι εικόνες στο µιγαδικό επίπεδο των µιγαδικών  5 + 3i   και  3 + 5i 
                    είναι συµµετρικές ως προς ........... 
 
(5µ.)         Γ.  αν η εξίσωση  z2 + βz + γ = 0  (β, γ∈R) έχει ρίζα τον αριθµό  2 + i  

                    τότε έχει ρίζα και τον αριθµό  
5

2 + i
                                                         σωστό  ή  λάθος;  
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Θέµα 3ο  
 

(6µ.)         Α. αν ο µιγαδικός z επαληθεύει µία σχέση της στήλης Β  
                    τότε η εικόνα του στο µιγαδικό επίπεδο βρίσκεται σε µία γραµµή της στήλης Α 
                    αντιστοίχισε τα στοιχεία της στήλης Α σε στοιχεία της στήλης Β  
 

                                          στήλη Α                                                           στήλη Β 
 

                                                                                                            1. |z + 2 + i|=3 
                    α. κύκλος κέντρου Κ(2,1) και ακτίνας 3                              2. |z|=3 
                    β. µεσοκάθετος τµήµατος µε άκρα (2,0) και (0,-1)               3. |z - 2 - i|=3 
                    γ. κύκλος κέντρου Ο(0,0) και ακτίνας 3                             4. |z + 2|=|z - i| 
                                                                                                            5. |z - 2|=|z + i|      
                                                                                                  

                     απάντηση:     α → …          β → …          γ → …    
 
(19µ.)         Β. να βρεις στο µιγαδικό επίπεδο τον γεωµετρικό τόπο των εικόνων των 
                     µιγαδικών αριθµών z για τους οποίους ισχύει : |z + 3|=2|z - 3| 
                     λύση  
 
 
 
 
 

 

 

Θέµα 4ο    
 

(5µ.)          Α. να αποδείξεις ότι ο αριθµός u είναι φανταστικός αν και µόνο αν  u = - u  
                     απόδειξη  

 
 

 

(20µ.)      Β. αν  z∈C ,  µε  z ≠ αi  όπου  α∈R*,  να αποδείξεις ότι 

                     ο  
z + αi

w =
iz + α

  είναι φανταστικός αν και µόνο αν ο z είναι φανταστικός 

                     απόδειξη  

 
 

 

 

 
 

 

 

 
 

 

 

 
                                                                                                                                    καλή επιτυχία !  
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Ονοµατεπώνυµο:                                                                                                                  Τµήµα:  

       Ηµεροµηνία:                                                                                                                  Οµάδα:  B 

 
          Εισηγητής:                                                                                                                 Βαθµός: 
 

 

 
διαγώνισµα α΄τετραµήνου στα µαθηµατικά κατεύθυνσης γ΄λυκείου 

 
 
 

 

Θέµα 1ο   
 

(12µ.)        Α. αν z1 , z2 ∈C, να αποδείξεις ότι: 2121 z+z=z+z   

                    απόδειξη  

 

 
 
 
 

(13µ.)        Β. να γράψεις την τριγωνική ανισότητα για τους  z1 , z2 ∈C  

                    απάντηση 

 
 

 

 

 

Θέµα 2ο  
 

(10µ.)        Α. αν z∈C, οι εικόνες στο µιγαδικό επίπεδο των   - z ,  z    

                    είναι συµµετρικές ως προς ........... 

 
(10µ.)        Β.  οι εικόνες στο µιγαδικό επίπεδο των µιγαδικών  1 + 3i   και  3 + i 
                    είναι συµµετρικές ως προς ........... 

 
(5µ.)         Γ.  αν η εξίσωση  z2 + βz + γ = 0 (β, γ∈R) έχει ρίζα τον αριθµό  1 + i  

                    τότε έχει ρίζα και τον αριθµό  
2

1 - i
                                                         σωστό  ή  λάθος;  
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Θέµα 3ο  
 

(6µ.)         Α. αν ο µιγαδικός z επαληθεύει µία σχέση της στήλης Β  
                   τότε η εικόνα του στο µιγαδικό επίπεδο βρίσκεται σε µία γραµµή της στήλης Α 
                   αντιστοίχισε τα στοιχεία της στήλης Α σε στοιχεία της στήλης Β  
 

                                           στήλη Α                                                        στήλη Β 
 

                                                                                                          1. |z + 2 - i|=2 
                    α. κύκλος κέντρου Κ(-2,1) και ακτίνας 2                          2. |z|=2 
                    β. µεσοκάθετος τµήµατος µε άκρα (-2,0) και (0,1)            3. |z - 2 - i|=3 
                    γ. κύκλος κέντρου Ο(0,0) και ακτίνας 2                           4. |z + 2|=|z - i| 
                                                                                                          5. |z - 2|=|z + i| 
                                                                                                       
                    απάντηση:     α → …          β → …          γ → …    
 
(19µ.)        Β. αν η εικόνα του µιγαδικού z στο µιγαδικό επίπεδο ανήκει στον κύκλο 
                   κέντρου Ο(0,0) και ακτίνας 2 , να βρεις τη  γραµµή στην οποία ανήκει  

                   η εικόνα του µιγαδικού  u = (- 3 + i)z  
                   λύση  
 
 
 
 
 

 

Θέµα 4ο    
 

(5µ.)         Α. να αποδείξεις ότι ο αριθµός u είναι πραγµατικός αν και µόνο αν  u = u  
                    απόδειξη  
 
 
 

(20µ.)     Β. αν  z∈C ,  µε  z≠0 , να αποδείξεις ότι  

                   ο 
z

1
+z=w  είναι πραγµατικός αν και µόνο αν ο z είναι πραγµατικός  ή  |z|=1 

                    απόδειξη  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                                                    καλή επιτυχία !  
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διαγώνισµα α΄τετραµήνου στα µαθηµατικά κατεύθυνσης γ΄λυκείου 

 

 

Θέµα 1ο   να διατυπώσεις και να αποδείξεις το θεώρηµα ενδιαµέσων τιµών  
 

                απάντηση  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

 

 

 

Θέµα 2ο   να αποδείξεις ότι η συνάρτηση f(x)=lnx-1, x∈[1, e]  είναι αντιστρέψιµη  

                και να ορίσεις την αντίστροφή της 
 

                απόδειξη 
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Θέµα 3ο    αν µία συνάρτηση f είναι συνεχής στο σηµείο 1 και ∀x,y∈R*: f(xy)=f(x)+f(y) 

                 να αποδείξεις ότι η f είναι συνεχής στο R*   
 

                 απόδειξη 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

Θέµα 4ο   αν µία συνάρτηση f: [0, 1] → [0, 1] είναι συνεχής,  

                να αποδείξεις ότι υπάρχει ξ∈[0, 1] τέτοιος ώστε: f(ξ)=ξν (ν∈Ν*) 
 

                απόδειξη  
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Ονοµατεπώνυµο:                                                                                                                  Τµήµα:  

       Ηµεροµηνία:                                                                                                                  Οµάδα:  B 

 
          Εισηγητής:                                                                                                                 Βαθµός: 
 

 
διαγώνισµα α΄τετραµήνου στα µαθηµατικά κατεύθυνσης γ΄λυκείου 

 

 

Θέµα 1ο   να αποδείξεις ότι 
x 0
lim ηµx = 0
→

,  
x 0
lim x = 1συν
→

 και ότι η συνάρτηση ηµx είναι συνεχής 

 

                απόδειξη 

 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Θέµα 2ο   να αποδείξεις ότι η συνάρτηση f(x)=e1 + x , x∈[-1, 0]  είναι αντιστρέψιµη  

                 και να ορίσεις την αντίστροφή της 
 

                 απόδειξη 
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Θέµα 3ο   αν µία συνάρτηση f είναι συνεχής στο σηµείο 0 µε f(0)≠0 και ∀x,y∈R: f(x+y)=f(x)f(y) 

                να αποδείξεις ότι η f είναι συνεχής στο R 
 

                απόδειξη 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

Θέµα 4ο   αν µία συνάρτηση f: [α, β] → [α, β] , όπου α>0, είναι συνεχής 

                να αποδείξεις ότι υπάρχει ξ∈[α, β] τέτοιος ώστε: 
f(ξ) β

=
α ξ

   

                απόδειξη 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                                                    καλή επιτυχία !  


