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   Ονοµατεπώνυµο:                                                                                                                             Τµήµα:  
          Ηµεροµηνία:                                                                                                                             Οµάδα: Α 
 
 

διαγώνισµα 1ου τετραµήνου στα µαθηµατικά γενικής παιδείας γ΄λυκείου 
 
 
            Εισηγητής:                                                                                                                            Βαθµός: 
 
 
Θέµα 1ο   
 

♦ πότε µία συνάρτηση f λέγεται γνησίως αύξουσα σε ένα διάστηµα ∆ του πεδίου ορισµού της;             (10µ.) 
                απάντηση 
 
 
 
 
 

♦ αν η συνάρτηση f είναι παραγωγίσιµη σε ένα διάστηµα ∆, να αποδείξεις ότι  
                                               ( cf(x) )΄= cf΄(x) , x∈∆    όπου c∈R                                                              (15µ.) 
                απόδειξη  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Θέµα 2ο  
 

♦ για µία συνάρτηση f µε πεδίο ορισµού όλο το R ισχύει πάντα: 
 

                           
h

f(x)-)h+x(f
lim=΄(x)f

0  h →
, όπου x∈R                                       Σωστό  ή  Λάθος;             (10µ.) 

 
♦ αν η γραφική παράσταση µιας παραγωγίσιµης συνάρτησης f είναι αυτή του σχήµατος  
    τότε η εξίσωση f΄(x)=0 έχει: 

 
• µία ρίζα             • δύο ρίζες   

 
• τρεις ρίζες        • καµία ρίζα                                                                                              (15µ.) 

 
                      
 
 
 
 
 
 
 

  x 

  y 

 cf 



2                                                                                                                                            δηµήτρη ποιµενίδη 
 
 
Θέµα 3ο  
 

♦ να βρεις το όριο  
x-1-2x

1-x
 lim

2

1 x →
      (χωρίς να αναφερθείς στο πεδίο ορισµού)                                        (12µ.) 

                λύση  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

♦ να βρεις την παράγωγο της συνάρτησης  f(x) = 
xln
xηµ

                                                                      (13µ.) 

                λύση  
 
 
 
 
Θέµα 4ο       
 
            δίνεται η συνάρτηση  f(x)=x6 –5x , x∈R 
 ♦ να βρεις το σηµείο Α(xo, f(xo)), αν είναι γνωστό ότι η εφαπτοµένη της γραφικής παράστασης της f  
                στο σηµείο Α σχηµατίζει µε τον άξονα x΄x γωνία ω=45ο                                                                (12µ.) 

♦ να βρεις την εξίσωση της εφαπτοµένης του προηγούµενου ερωτήµατος                                           (13µ.) 
                λύση  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                          
 
                                                                                                         
 
                                                                                                                                                   Καλή επιτυχία ! 
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   Ονοµατεπώνυµο:                                                                                                                              Τµήµα:  
          Ηµεροµηνία:                                                                                                                              Οµάδα:  Β 
 
 

διαγώνισµα 1ου τετραµήνου στα µαθηµατικά γενικής παιδείας γ΄λυκείου 
 
 
            Εισηγητής:                                                                                                                             Βαθµός: 
 
 
Θέµα 1ο   
 

♦ πότε λέµε ότι µία συνάρτηση f µε πεδίο ορισµού το Α παρουσιάζει τοπικό µέγιστο στο σηµείο  x1∈A;(10µ.) 
                απάντηση 
 
 
 
 

♦ αν οι συναρτήσεις f και g είναι παραγωγίσιµες σε ένα διάστηµα ∆ , να αποδείξεις ότι: 
                                               ( f(x) + g(x) )΄ = f΄(x) + g΄(x) , x∈∆                                                              (15µ.) 
                απόδειξη   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Θέµα 2ο  
 

♦ αν η συνάρτηση που µας δίνει τη θέση ενός κινητού σε κάθε χρονική στιγµή t (συνάρτηση θέσης)  
    είναι τριώνυµο 2ου βαθµού ως προς t, τότε η επιτάχυνση του κινητού είναι σταθερή      
                                                                                            
                                                                                                              Σωστό  ή  Λάθος;               (10µ.)   

 
♦ αν η γραφική παράσταση µιας παραγωγίσιµης συνάρτησης f είναι αυτή του σχήµατος  
    τότε η εξίσωση f΄(x)=0 έχει: 

 
•  µία ρίζα               •  δύο ρίζες   

 
•  τρεις ρίζες           •  καµία ρίζα                                                                                          (15µ.) 

 
                      
 
 
 
 
 
 

  x 

  y 

 cf 



4                                                                                                                                            δηµήτρη ποιµενίδη 
 
 
Θέµα 3ο  
 

♦ να βρεις το όριο  
1-1-x

4-x
 lim

2

2 x →
   (χωρίς να αναφερθείς στο πεδίο ορισµού)                                                (12µ.) 

                λύση  
 
 
 
 
 
 
 
 

♦ να βρεις την παράγωγο της συνάρτησης  f(x) =
xηµ
xln

                                                                       (13µ.) 

                λύση  
 
 
 
 
 
Θέµα 4ο      
 
            δίνεται η συνάρτηση  f(x) = x4 – 3x , x∈R 
 ♦ να βρεις το σηµείο Α(xo,f(xo)), αν είναι γνωστό ότι η εφαπτοµένη της γραφικής παράστασης της f  
                στο σηµείο Α είναι παράλληλη στην ευθεία  (ε):  y = x - 5                                                               (12µ.)    

♦ να βρεις την εξίσωση της εφαπτοµένης του προηγούµενου ερωτήµατος                                           (13µ.) 
                λύση  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                                                                   Καλή επιτυχία ! 
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   Ονοµατεπώνυµο:                                                                                                                              Τµήµα:  
          Ηµεροµηνία:                                                                                                                              Οµάδα:  Α 
 
 

διαγώνισµα 1ου τετραµήνου στα µαθηµατικά γενικής παιδείας γ΄λυκείου 
 
 
            Εισηγητής:                                                                                                                            Βαθµός: 
 
 
Θέµα 1ο   
 

♦ να αποδείξεις ότι η παράγωγος της συνάρτησης f(x)=c, x∈R όπου c∈R είναι η f΄(x)=0                   (13µ.) 
                απόδειξη 
 
 
 
 
 
 
 
 

♦ µία συνάρτηση f λέγεται γνησίως φθίνουσα σε ένα διάστηµα ∆ του πεδίου ορισµού της όταν 
 
    ----------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------             (3µ.) 

 
 

♦ µία συνάρτηση f λέγεται παραγωγίσιµη σε ένα σηµείο xο του πεδίου ορισµού της όταν  
 
                ----------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------             (3µ.) 
 
 

♦ συµπλήρωσε τις ακόλουθες ισότητες: 
 

• ( x )΄=                         • (f(x)g(x))΄=                         • (
)x(g
)x(f

)΄=                                      (6µ.) 

 
                          
Θέµα 2ο  
 

♦ αν µία παραγωγίσιµη συνάρτηση f έχει για x= -1 τοπικό ελάχιστο το f( -1)=1,  
                τότε η εφαπτοµένη της γραφικής παράστασης της f στο σηµείο Α(-1, 1) είναι η ευθεία: 
 

•  y= x-1              •  y= 1              •  y= -x+1              •  y= -1                                                   (7µ.) 
 

♦ αν f(x)=ηµx, x∈R,  τότε f΄΄(x)=f(x)                                                     Σωστό ή Λάθος;                (5µ.) 
 

♦ αν η συνάρτηση που δίνει τη θέση ενός κινητού που κινείται σε έναν άξονα (συνάρτηση θέσης) σε κάθε  
    χρονική στιγµή t είναι τριώνυµο 2ου βαθµού ως προς t, τότε η επιτάχυνση του κινητού είναι σταθερή  
                                          
                                                                                                               Σωστό ή Λάθος;                (5µ.) 

 

♦ αν f(x)= 4x+4 , x∈R  τότε f΄(x)= -----------------------------------------------------------------------------------------             (8µ.) 
 
 



6                                                                                                                                            δηµήτρη ποιµενίδη 
 
 
Θέµα 3ο  
 

            έστω η συνάρτηση f(x)=
3-x

3+4x-x2

 

♦ να βρεις το πεδίο ορισµού της                                                                                                       (10µ.) 
                λύση  
 
 
 
 
 

♦ να υπολογίσεις το )x(flim
3  x →

                                                                                                          (15µ.) 

                λύση 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Θέµα 4ο 
 
            έστω µία συνάρτηση g, παραγωγίσιµη στο R µε g(9)= -1 και g΄(9)=2 και η συνάρτηση f(x)=g( x2 ),  x∈R 

♦ βρες την παράγωγο της f                                                                                                               (7µ.) 
                λύση 
 
 
 
 

♦ βρες την εφαπτοµένη της γραφικής παράστασης της f στο σηµείο τετµηµένης –3                             (18µ.) 
                λύση 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                         
 
                                                                                                                                                   Καλή επιτυχία ! 



µαθηµατικά γενικής παιδείας γ΄λυκείου – διαγώνισµα 1ου τετραµήνου                  (www.sonom.gr)                         7   
 
   Ονοµατεπώνυµο:                                                                                                                              Τµήµα:  
          Ηµεροµηνία:                                                                                                                              Οµάδα:  Β 
 
 

διαγώνισµα 1ου τετραµήνου στα µαθηµατικά γενικής παιδείας γ΄λυκείου 
 
 
            Εισηγητής:                                                                                                                             Βαθµός: 
 
 
Θέµα 1ο   
 

♦ να αποδείξεις ότι η παράγωγος της συνάρτησης f(x)=x, x∈R είναι η f΄(x)=1                                   (13µ.) 
                απόδειξη 
 
 
 
 
 
 
 
 

♦ µία συνάρτηση f µε πεδίο ορισµού Α λέγεται συνεχής όταν 
 
    ---------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------               (3µ.) 

 
           

♦ µία συνάρτηση f µε πεδίο ορισµού το Α λέµε ότι παρουσιάζει τοπικό µέγιστο στο σηµείο xο∈Α όταν  
 
    ---------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------                (3µ.) 

  
 

♦ συµπλήρωσε τις ακόλουθες ισότητες: 
 

• (συνx)΄=                         • (cf(x))΄=                         • [f(g(x))]΄=                                        (6µ.) 
 
 
Θέµα 2ο  
 

♦ για µία συνάρτηση f µε πεδίο ορισµού το R ισχύει πάντα 

                για κάθε x∈R:  f΄(x)=
h

f(x)-)h+x(f
lim

0  h→
                                                   Σωστό ή Λάθος;            (5µ.) 

 
♦ αν µία παραγωγίσιµη συνάρτηση f έχει για x=3 τοπικό µέγιστο το f(3)= -3,  

                τότε η εφαπτοµένη της γραφικής παράστασης της f στο σηµείο Α(3, -3) είναι η ευθεία: 
 

•  y= -3               •  y= 3x-3               •  y= 3               •  y= -3x+3                                          (7µ.)   
 

♦ αν f(x)=
xln

x
, x∈(1, +∞) τότε f΄(x)= ---------------------------------------------------------------------------------------               (8µ.) 

 
            

♦ αν f(x)=e2x,  x∈R, τότε f΄΄(x)=2f(x)                                                         Σωστό ή Λάθος;            (5µ.)   
 
 



8                                                                                                                                            δηµήτρη ποιµενίδη 
 
 
Θέµα 3ο  
 

            έστω η συνάρτηση f(x)=
1-x

1)-x(e
2

x

 

♦ να βρεις το πεδίο ορισµού της                                                                                                       (10µ.)   
                λύση  
 
 
 
 

♦ να υπολογίσεις το )x(flim
1  x →

                                                                                                          (15µ.) 

                λύση 
 
 
 
 
 
 
 
Θέµα 4ο 
 

            από τυχαίο σηµείο Μ(x, y) της γραφικής παράστασης της συνάρτησης f(x)= x
1 , x∈(0, +∞)  

            φέρνουµε ευθείες παράλληλες προς τους άξονες  x΄x  και  y΄y  οι οποίες σχηµατίζουν 
            µε τους ηµιάξονες Οx, Oy ορθογώνιο παραλληλόγραµµο 

♦ να εκφράσεις την περίµετρο Π του ορθογωνίου ως συνάρτηση του x                                               (7µ.) 
                λύση 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

♦ να βρεις τις συντεταγµένες του σηµείου Μ ώστε η περίµετρος Π του ορθογωνίου να είναι ελάχιστη (18µ.) 
                λύση 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                         
 
                                                                                                                                                   Καλή επιτυχία ! 


